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MEGOLDASOK

1. Ha valaki tud programozni, az pillanatok alatt kiirathatja az elsé 100 természetes szam
négyzetét, s ezzel meg is kapja a lehetséges végzdodéseket. De papir és ceruza
segitségével sem reménytelen a vallalkozas, szép szabalyszerliségeket vehetlink észre.
Vegylik el6szor a 0-ra végzodo szamokat. Ezek a 10-zel oszthatd szamok, négyzetiik
oszthatd 100-zal, azaz két nullara végzddnek.

Az 5-tel oszthatd szamok négyzete oszthatd 25-tel, igy 25-re is végzddnek.

Innent6l kezdve parhuzamosan Ha a fent emlitett parokra is elkészitiink
nézzik 1-t61 100-ig az 1-re és a 9- egy ilyen tablazatot, hasonl6
re, a 2-re és a 8-ra, a 3-ra és a 7-re, szabalyszeriliséget vehetiink észre. Egyrészt
a 4-re és a 6-ra végz6dd szamok ismétlédnek a végzdodések egy oszlopon
négyzeteit, pontosabban a vizsgalt beliil, masrészt mindegy hogy egy szdm
utols6 két jegyet. Hasznaljunk egy tizzel oszthatd szamnal 1-gyel
ismét tablazatot. nagyobb vagy 1-gyel kisebb, hasonloan 2-

vel nagyobb vagy 2-vel kisebb, négyzetre
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2.

A 3 és a 7 véglh szamokra Valamint a 4-re és 6-ra végz6dé szamokra:
hasonloan, de nézziik ismétlodések

nélkiil mar:
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Osszesen 22 kiilonbdz6 végzddést soroltunk tehat fol.

Készitsiink el egy tablazatot, mely tartalmazza, hogy egy kdzonséges évben (tehat nem
sz0kOévben) egy bizonyos hénap 13. napja az évnek hanyadik napja, majd irjuk ala a
szamnak a 7-tel val6 osztdsi maradékat.

Honap

I 1. 1. V. V. VI. VII. | VIIL IX. X XI. XIlI.

Az év hanyadik 13 44 72 103 133 164 194 225 256 286 317 347

napja

7-tel vald osztasi 6 2 2 5 0 3 5 1 4 6 2 4

maradék

Mivel egy hét 7 napbol all, az év két napja akkor esik a hétnek ugyanarra a napjara, ha
sorszamaik 7-tel osztva ugyanazt a maradékot adjak. A tdblazat utolsé sordban a 0, az
1, a 3 csak egyszer fordul eld, de a 2 haromszor is, vagyis legalabb egyszer és
legfeljebb haromszor eshet 13-adika péntekre. (Szokdév esetén a tibldzat adatai
marciustol egyet csusznak, de a végeredmény ugyanaz.)

A tojasok szama eredetileg 10 + 12+ 16 + 17 + 18 + 19 = 92. Az egyik kosar
eladdsa utdn a maradék tojadsok szama 3-mal oszthatd. Hiszen 2-szer annyi tyuktojas
van, mint kacsatojas.

A tojasok szdma koziil 3- mal oszthato a 12 és a 18, 1 maradékot ad a 16, 19, 10, ezek
0sszege 3-mal oszthatd. 2 maradékot egyediil a 17 ad, igy erre a kosarra gondolt Rozi
néni. Az 0sszeg mashogyan nem lehet 3-mal oszthatd, mert barmelyik masik tagot
kihagyva mindig lesz maradék.

Legyen x a gondolt szam.

Ennek és a néala 3-mal nagyobb szamnak az Osszege x+x+3 oszthatdé 5-tel, igy
2x+3=5bn. Ekkor 2(x-1) +5 oszthatd 5-tel, ez pedig csak akkor igaz, ha 5 osztdja x-1-
nek. Tehat x 5-tel osztva 1 maradékot ad. A gondolt szam ¢és a ndla 5-tel kisebb szam
Osszege x+x-5 oszthatd 3-mal, igy 2x-5=3m. Ekkor 2(x-3) +1 oszthaté 3-mal, tehat x-3
harommal osztva 1 maradékot ad. Ezért x 3-mal osztva is 1 maradékot ad. Tehat x-1
3-mal és 5-tel is oszthatd, ezért x 15-tel osztva 1 maradékot ad.




