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MEGOLDASOK

1. Osszesen 9 szam van, igy az utols6 sz6 az elsé jatékosé, & négy szam elé tehet valamilyen
eldjelet, mig a masodik harom szam elé. Ha 6sszeadjuk mind a 9 darab szamot, 45-6t
kapunk, ez oszthato 3-mal. A szdmok k6z6tt minden 3-as maradék haromszor fordul el6:

maradék: 0 1 2
szamok: 3,6,9 1,4,7 2,5,8

A szamokbol pérokat alkothatunk 0gy, hogy Osszegiik 3-mal oszthaté legyen, azaz 1
maradékot add szamnak a 2 maradékot add szdmok koziil barmelyik lehet a parja, és
viszont. 3-mal oszthatd szamnak viszont csak 3-mal oszthato szam lehet a parja.

a) A kezdd jatékos akkor nyerhet, ha 3-mal oszthaté szammal kezd. Ezutan,

— ha ellenfele 3-mal oszthat6 szamot valaszt, akkor utana 6 is, tetszdleges eldjellel,

— ha 1 maradékot adét, akkor 6 2 maradékot adot, ugyanolyan eldjellel,

— ha pedig 2 maradékot adot, akkor 6 1 maradékot adot, ugyanolyan eldjellel.

Azaz minden Iépésével 3-mal oszthatova teszi a mar kivalasztott szamok Osszegét, és mivel
0vé az utolso szo, a végdsszeg is 3-mal oszthatd lesz.

b) Ekkor is nyerhet a kezdd jatékos. Mivel 6vé az utols6 szo, arra kell torekednie, hogy
utolsonak ne 3-mal oszthatd szdm maradjon, majd utolsdként ,.el tudja rontani” az 6sszeget
az alabbiak szerint:

— ha az eddig kivalasztott 8 szam 6sszege oszthaté 3-mal, akkor az utolsé szam eldjele barmi
lehet;

— ha a mar kivélasztott 8 szam Osszege nem oszthatd 3-mal, akkor hozzajuk adva az utolso
szamot, vagy levonva beldliikk, a kapott végeredmény egyik esetben biztosan nem lesz
oszthat6 3-mal. Ha az 6sszeg, akkor ,,+” jelet ir, ha a kiilonbség, akkor ,,—” jelet.

2. A kezdd jatékos veszit, hiszen csak a masodik jatékos tudja eldallitani a szimmetriat. Ebben
a jatékban szimmetrikus allapotnak az szamit, ha ketté darab egyforma szdmu korongbol
allo kupac van. Az els0 jatékosnak hat lehetséges kezdo 1épése van, ezekre a szimmetriat
eldallito valaszlépések a kovetkezok:

<0,2,3> > <0,2,2>
<1,1,3> - <1,1,0>
<1,0,3> » <1,0,1>
<1,2,2> > <0,2,2>
<1,2,1> > <1,0,1>
<1,2,0> - <1,1,0>



Ezek utan haromféle végjaték lehetséges:

1. Két kupacban 1-1 korong van, és a kezdd jatékos kovetkezik. Neki el kell vennie
valamelyik 1 korongbol all6 kupacot, igy a méasodik jatékosnak marad az utolsé korong a
masik kupacban, tehat nyer.

2. Két kupacban 2-2 korong van, ¢és a kezdd jatékos kovetkezik. Ha 6 elveszi az egyik 2
korongbol allé kupacot, a mésodik jatékos egy az egyben elveszi a masik kupacot, és nyer.

3. Két kupacban 2-2 korong van, ¢és a kezd6 jatékos kovetkezik. Ha ¢ 1 korongot vesz el
valamelyik kupacbol, a masodik valaszként a masik kupacbol vesz el 1 korongot. Innen lasd
1. eset.

. Az veszit, aki elott végiil 1, vagy 2 kavics marad. Mivel 7=2+5=34+4=4+3 =5+

2, igy ebben a jatékban a vesztes allasok a kovetkezok: 1, 8, 15, 22, 29, 36 valamint 2, 9, 16,
23, 30, 37, 44 és 50. A kezdd jatékos eleve veszto allapotbol indul, igy a masodik jatékosnak
van nyer0 stratégiaja.

Mivel 50 =2 +5):-7+1=7-7+1, ezért a masodik jatékos legkevesebb 7 +1 =8
1épésben tud nyerni.

. A bal als6 sarok feletti, illetve melletti mezdk a soron kdvetkezd jatékos szamara biztosan
vesztd pozicidk, hiszen onnét mar csak a bal alsé — azaz a vesztd — mezore lehet 1€pni.
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Ebben a jatékban is a kezd6 jatékosnak van nyerd stratégiaja. Kezdésképpen két lehetdsége
is van ,,vesztd” mezdre 1épni.



