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5.-6. évfolyam

MEGOLDASOK

1.) Mennyi az 6tjegyti pontoskod6 szamok 6sszege?

Megoldas:

Az dtjegyli pontoskodd szamokban a kovetkezd szamjegyek szerepelhetnek:

e 0Ot darab 5-0s szamjegy, ebben az esetben az egyetlen szam az 55555;

e egy darab 1-es és négy darab 4-es szamjegy, az ilyen tipust pontoskod6 szamok: 14444,
41444; 44144; 44414 és 44441;

e két darab 2-es és harom darab 3-as szamjegy, ezek a szamok: 22333; 23233; 23323;
23332; 32233; 32323; 32332; 33223; 33232; 33322.

A fenti szamokat 6sszeadva, a kapott dsszeg: 533328.

2.) Hany olyan palindrom szam van, amely:

a) keétjegyl;

b) haromjegyii;

C) négyjegyl;

d) legalabb 5000 és legfeljebb 95007

Megoldas:

a)

b)

d)

A kétjegyli palindrom szamok: 11; 22; 33; 44; 55; 66; 77; 88; 99. Tehat kilenc darab
kétjegyi palindrom szam van.

A haromjegyli palindrom szdmok esetében a szdzasok helyére 9, mig a tizesek helyére 10
lehetdség koziil valaszthatunk. Az egyesek helyén ugyanaz a szamjegy szerepel, mint a
szézasok helyén. Tehat 9 - 10 = 90 haromjegyii palindrom szam van.

A négyjegyli palindrom szamok esetében az ezresek és egyesek helyén ugyanaz a
szamjegy all (9 lehetdség koziil valaszthatunk), mig a szdzasok és tizesek helyén allo
szamjegyek is megegyeznek (10 lehetdség koziil valaszthatunk). fgy osszesen 9 - 10 =
90 négyjegyii palindrom szam van.

Ha egy palindrom szam 5000 és 9000 koz¢ esik, akkor az ezresek helyén az 5-6s, 6-0S, 7-
es ¢és 8-as szamjegyek koziil valaszthatunk (4 lehetdség), az egyesek helyére is ugyanaz a
szamjegy keriil. A szdzas helyi értéken szerepld szamjegy megegyezik a tizesek helyén
1évovel, ezt 10-féleképpen vélaszthatjuk ki. Tehat 5000 és 9000 kozott 4 - 10 = 40
palindrom szdm van. A 9000 és 9500 kozatti palindrom szamok: 9009; 9119; 9229; 9339
€s 9449. Tehat 5000 és 9500 kozott 6sszesen 45 palindrom szam van.

Készitette:
Dr. Fiilop Zsolt



3)

4)

Hany olyan 5000-nél kisebb piposkodo paros szam van, amelyet ezres és szazas kerekités esetén
is lefelé kerekitiink?

Megoldas:

Mivel a szam 5000-nél kisebb, ezért a kovetkez6 esetek allnak fenn.

Amennyiben négyjegyll szamrol van sz6, akkor az elsé szamjegye legfeljebb 4 lehet, és mivel
ezres ¢s szazas kerekités esetén lefelé kerekitiink, ezért a szazasok és tizesek helyiértékén is
legfeljebb 4-es szamjegy allhat. Viszont a szazasok helyén 1-es szamjegy nem allhat, mivel akkor
nem birunk a tizesek és egyesek helyére megfeleld szamjegyeket elhelyezni.

Ha a szazasok helyén 2-es van, akkor a négyjegyii szam 210-re végzodik vagy 1-essel kezdédik.
Ezek a szamok 1230, 1234, 1236, 1238, 1240, 1246, 1248, 3210, 4210.

Ha a szazasok helyén 3-as van, akkor a kovetkez6 szamok felelnek meg: 1320; 1340, 1342, 1346,
1348, 2310, 2340, 2346, 2348, 4310, 4320.

Ha a szazasok helyén 4-es van, akkor a megfeleld szamok a kovetkezok: 1420, 1430, 1432, 2410,
2430, 3410, 3420.

A fenti eseteket figyelembe véve kdvetkezik, hogy 9 + 11 + 7 = 27 ilyen tulajdonsdagu négyjegyii
szdm van.

A haromjegyli szamok esetében is a szazas, illetve tizes helyiértéken legfeljebb 4-es szdmjegy
allhat. Ezek a szamok csokkeno sorrendben a kovetkezok: 432; 430; 420; 410; 348; 346; 342;
340; 320; 310; 248; 246; 240; 238; 236; 234; 230; 210; 148; 146; 142; 140; 138; 136; 134, 132;
130; 128; 126; 124; 120. Tehat 31 ilyen tulajdonsaggal rendelkezo haromjegyii puposkodo szam
van.

A kétjegyli szamok esetében a tizes helyiértéken legfeljebb 4-es szamjegy allhat. Ezek a szamok
csokkend sorrendben a kovetkezok: 48; 46; 42; 40; 38; 36; 34; 32; 31, 28; 26; 24; 20; 18; 16; 14;
12; 10. Tehat 18 ilyen tulajdonsdggal rendelkezo kétjegyii puposkodo szam van.

Mivel az egyjegyli szdmok is megfelelnek a feltételeknek, ezért 6t ilyen tulajdonsagl egyjegyti
puposkodé paros szam van, ezek a 0; 2; 4; 6; 8.

Tehat 6sszesen 27 + 31 + 18 + 5 = 81 ilyen tulajdonsagu puposkodo szam van.

Hany olyan Otjegy(i dsszeférhetetlen szam van, amelynél az 6t alkotd szamjegyek szorzata
paratlan?

Megoldas:

Ha a szamot alkotd szamjegyek szorzata paratlan, akkor a szdmot alkotdé minden szamjegy
paratlan. Ugyanakkor csak két kiilonb6z0 szamjegy koziil valaszthatunk, egyikbdl harom, a
masikbol két darab szerepel a szam felépitésében. igy osszesen 5-4-1-1-1 =20 olyan
otjegyl dsszeférhetetlen szam van, amelynél az 6t alkoté szamjegyek szorzata paratlan.

Készitette:
Dr. Fiilop Zsolt
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7.-8. évfolyam

MEGOLDASOK

A 32 lapos magyarkartyacsomagbol 2 lapot talalomra kihtizunk. Mennyi a valdszintlisége, hogy
a makk kiraly a 2 lap kozott lesz?

Megoldas:

Két lapot kihuzni 32 koziil 496-féleképpen lehet.

(1-2;1-3; 1-4; ...; 1-32 31db

2-3; 2-4; 2-5;  ;2-32 30db

3-4; 3-5; 3-; ; 3-32 29db

31-32 1db

Az elso 31 természetes szam Osszegére ismert a 332 496)

2
A makk kiraly viszont 31 masik lappal allhat parban, igy a keresett valoszintiség: 43—916 = 0,0625.

Egy dobozban 3 piros, 2 fehér és 1 zold golyd van. 3 goly6t kihtizva koziiliikk, mennyi annak a
valosziniisége, hogy:

a) A harom goly6 egymas mellé téve a magyar trikolort adja ki?

b) Nincs koztiik z61d?

c) Az osztrak trikolort tudjuk kirakni egymas mellé beldliik?

Megoldas:

a) Szamozzuk meg a golyokat. Az elsé harom legyen a 3 piros, a 4-es és 5-0s legyen a
két fehér, a 6-os pedig a z6ld. Ekkor a hat golyd koziil harmat 20-féleképpen tudunk
kivalasztani. (123; 124; 125; 126; 134; 135; 136; 145; 146; 156; 234; 235; 236; 245;
246; 256; 345; 346; 356; 456) Ekkor 6 lesz koziiliik olyan, amely a magyar trikolort

adja. (146; 156; 246; 256; 346; 356). igy a keresett valésziniiség: % =0,3.

b) Az el6zbek alapjan a 6-0st nem tartalmazoé kivalasztasok a kedvezdek. Ezek szama 10,
, ;o 10
igy a keresett valoszintiség: 70— 0,5.

C) Itt a kedvezd kivalasztasok: 124; 125; 134; 135; 234; 235. igy a keresett

sy, 6
valoszintiség: 20 = 0,3.

Készitette:
Cs. Nagy Andras



3)

4)

Zita fogadast ajanlott Petinek. Azt mondta, hogy feldob harom 10 Ft-os pénzdarabot a levegdbe,
¢s ha mind fej lesz, vagy mind iras, akkor 6 fizet 200 Ft-ot Petinek; ha pedig masképp esnek,
akkor Peti fizet neki 100 Ft-ot. Mit tegyen Peti? Elfogadja-e vagy inkabb utasitsa vissza a
fogadast?

Megoldas:

A pénzérmék 8 féleképpen eshetnek le. (FFF; FFI; FIF; IFF; FII; IFI; IIF; III) Ebbdl 2 eset
kedvezd Petinek, 6 pedig kedvezdtlen. A valoszinliség fogalma szerint atlagosan minden 8
jatékbol 2-szer Peti nyer 6sszesen 400 Ft-ot €s 6-szor veszit 6sszesen 600 Ft-ot. Ez Peti szamara
kedvezotlen, igy vissza kell utasitania a fogadast.

Két gyerek 2 dobokockaval jatszik. Az egyik dob, de a dobas utin a pontokat eltakarja. A
masodik megtippeli a pontszdmok 6sszegét. Ha eltaldlja, 50 Ft-ot kap, ha nem taldlja el, 10 Ft-ot
fizet. Ha Te lennél a taldlgatd, akkor melyik szdmot mondanad?

Igazsagosnak tartod-e az 1 : 5 nyerési aranyt?

Megoldas:

A két dobdkockaval dobva 36-féle esemény kovetkezhet be, amelybdl a 7-es Osszeg a
leggyakoribb. Ez 6-szor kovetkezik be. Ezért a 7-es szamot célszerii mondani, ugyanis ekkor
talaljuk el a legnagyobb valosziniiséggel a dobott szamok Osszegét.

A valoszinliség fogalma szerint atlagosan minden 36 jatékbol 6-szor nyernénk 50 Ft-ot, 6sszesen
300Ft-ot és 30-szor veszitenénk 10 Ft-ot, 6sszesen 300 Ft-ot. Ez igazsagos, igy az 1 : 5 nyerési
arany is az.

Készitette:
Cs. Nagy Andras



